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. Mostre que o limite de uma fungdo f num ponto a, quando existe, é tnico, isto é, se lim f(z) = L e

r—a

lim f(z) = M entdo L = M.

r—a

‘X e I
Mostre, pela definicao, que 11—1>H\}§ - 2V/2.

R At

nao existe lim f(x). Este é um exemplo cldssico de fung¢ao que nao possui limite (e ndo é continua)

r—a
em nenhum ponto.

Pondo g(z) = (x — a) f(z), o que se pode afirmar sobre o lim f(x)?

r—a

a funcao de Dirichlet. Mostre que, qualquer que seja o nimero real a,

xr, Sse x & . . . .
’ Q . Para quais valores de a existe lim f(z)? Nos pontos onte existe

Seja f(x) - l—xz, se z&Q z—a

tal limite, qual é o seu valor?
Seja f uma fungdo limitada, isto é, existe M > 0 tal que |f(x)| < M, Vo € Dy. Mostre que:
(7) lirr%) xf(z) =0

Tr—

(#7) Se aljlﬂma g(z) =0, entdo lim f(z)g(x) =0

Analise o limite, quando « — 0, das fungdes f(z) = sen (1) e g(z) = zsen (1).

x%en(%), se x#0

Considere a funcao f(z) = { 0. se =0

a) f é continua em 07
b) Existe o limite lim £2=/0)7

z—0
Suponha que f,g : X — R sdo tais que lim f(z) = L e lim g(z) = M. Mostre que se f(x) < g(z),
Vo e X — {a}, entdo L < M.

Sejam f: X — Rea € X'. Mostre que se existe lim f(x) entdo f é limitada numa vizinhanca de a,

r—a

isto é, existem § > 0 e K > 0 tais que
reX,0<|z—al<d=|f(x)] < K.
Sejam f: X - R,ae X' eY = f(X — {a}). Se ;gréf(x) = L entdo L € Y. Prove isso.
Sejam f: X - R, g:Y > Rcom f(X)CY,ae X ebeY' NY. Seiiirzf(x):beiigég(y):c,
prove que ;gg (f(z)) = ¢, contanto que ¢ = g(b) ou entado que f(x) # b se x # a.

Seja f: R — {0} — R definida por f(z) =z + ra7- Existe lir% f(x) 7 Esboce o grafico da f.

Seja f(x) = |z — 2 (i—:;) Existe o iim f(z) ? Esboce o grafico da f.

—2

Sejam f,g : R — R funcdes definidas por f(z) = { ¢ % €Q (z) = { 0, se z#0

0, se ngQ;gx 1, se z=0"
Mostre que lin}) flz)y=0e lir% g(y) = 0, porém nao existe lin})g (f(x)).
r— y— xr—

A fungdo I : R — R, conhecida como parte inteira de x, é definida da seguinte forma: Para cada x € R,
existe Unico inteiro n tal que n < x < n + 1; poe-se I(z) = n. Estude o limite lim I(z), para a € R.
Tr—a

Esboce o grafico de I, isto ajudara na analise.



